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1. Naj bo matrika A odvisna od parametra x,

A =

5 2 0
2 2 x+ 1
0 x+ 1 x− 2

 .
Dolo£i interval na katerem mora leºati parameter x, da bo imela matrika A na intervalu

(3, 5] natanko eno lastno vrednost.

2. Naj bo A ∈ Rn×n simetri£na matrika z lastnimi vrednostmi λ1, . . . , λn. Naj bo x ∈ Rn,
kjer je ||x||2 = 1, λ ∈ R, ter ε ≥ 0. Pokaºi, da £e velja ||Ax − λx||2 < ε, potem je

min1≤j≤n |λj − λ| < ε.

3. Naj bo A ∈ Rm×n. Dan je polarni razcep matrike, A = UH, kjer ima matrika U ortonor-

mirane stolpce, H pa je simetri£na, pozitivno semide�nitna. Dokaºi, da velja;

||ATA− I||2
||A||2 + 1

≤ ||A− U ||2 ≤ ||ATA− I||2.

Namig: Najprej pokaºi enakosti:

ATA− I = (A− U)T (A+ U), (A− U)TU = (ATA− I)(H + I)−1.

4. Opi²i algoritem, ki s pomo£jo singularnega razcepa poi²£e ortonormirano bazo za unijo in

presek dveh podprostorov A in B, ki sta dolo£ena z linearno ogrinja£o stolpcev matrik A
in B.


