Logika in mnozice, 3. izpit
27. avgust 2021

1. naloga (25 tock)

Izjavni veznik V' naj bo dan z naslednjo resni¢nostno tabelo.

p g r|Vpgr)
11 1
110 0
1 0 1 0
100 0
01 1 1
01 0 1
00 1 1
00 0 1

a) (15 tock) Izrazite veznik V' z obicajnimi vezniki -, A, V, =, <. Dobljeni izraz ¢im
bolj poenostavite. Za polno Stevilo tock naj kon¢na oblika vsebuje samo dva nastopa
nastetih obi¢ajnih veznikov.

b) (10 to¢k) Dokazite, da {V'} ni poln nabor, {V, -} pa je poln nabor izjavnih veznikov.

2. naloga (25 tock)
a) (5 to¢k) Izracunajte UU (0 x {1,2}).

b) (10 tock) Izracunajte UU ({0} x {1,2}).

c) (10 to¢k) Naj bosta A in B mnozici. Dokazite, da velja

UU(AXB):{@, cV:eA:@\/B:@,

AUB, sicer.
Spomnimo: A x B = {(z,y) | # € AAy € B}, Kjer (z,y) = {{z},{z,y}}.

3. naloga (25 tock)

Naj bosta A in B mnozici. Naj B4 oznatuje mnozico vseh preslikav A — B. Dokazite:

A< B — A< B4



4. naloga (25 tock)

Naj bo A mnozica in f: A — A preslikava. Z f" oznacimo n-kratno kompozicijo funk-
cije f, torej f© = idy in f*™' = f o f". Relacija R na mnoZici A naj bo definirana
kot

xRy < IneNy=f"(x)

zax,y € A.
a) (5 tock) Preverite, da je R refleksivna in tranzitivna relacija.
b) (10 tock) Dokazite: relacija R je ekvivalen¢na natanko tedaj, ko velja

Vze A 3deN.d > 1A fi(z) = 2.

¢) (10 tock) Dokazite: ce f nima negibnih tock in je R delna urejenost, potem je
mnozica A prazna ali neskon¢na.

Namig za (b) in (¢). Zavsak k € Nin a € A velja f*(a) R f*"(a).



