Logika in mnozice: 3. izpit
30. junij 2010

Cas resevanja je 120 minut. Dosezenih 100 tock steje za maksimalno oceno.

1. naloga (6 x 5 tock)

Vsako od danih formul poveZi z njenim pomenom, pri éemer sta A in B mnozici. (Veé¢ formul
ima lahko isti pomen.)

dr.xe ANz eB (1) (a) A je podmnozica B
Ve.xe A=xze€B (2) (b) A ni podmnozica B

Ve.o g AVae ¢ B (3) (¢) Ain B sta disjunktni.

dr.x€e ANz e B (4) (d) A in B nista disjunktni.

Jx.ze ANx¢g B (5)

Ve.xe A=z ¢ B (6)

2. naloga (25 tock)

V Peanovi aritmetiki sestavi dokaz izjave
Vk,mneN.k+m=k4+n=m=n.

Dokaz je lahko napisan v slovenscini, a mora biti podroben. Uporabiti smes samo Peanove
aksiome, ki se glasijo:

mt =nT
nt#0 m=n O+n=n mT+n=m+n)" 0-n=0
»(0) VmeN.p(m) = ¢(m™)
m"-n=m-n+n VneN.¢(n)

3. naloga (25 tock)

Na mnozici realnih zaporedij RY definiramo relacijo R s predpisom
aRb < dneN.YmeN.m>n= a, < b,.

a) Ali je relacija R refleksivna?

b) Ali je relacija R tranzitivna?

c) Ali je relacija R antisimetri¢na?



4. naloga (25 tock)

Za naravno Stevilo n € N definiramo mnozico [n] = {1,2,...,n}. Definiramo naslednje mnozice:
A=[2]+[3], B = 2] x [3], C=[3]+N, D =[2] x N,
E=[3 xN, F =N, G = 2", H =3

a) Katere izmed mnozic A, B, ..., H imajo mo¢ manjso od Ry?

b) Katere izmed mnozic A, B, ..., H imajo mo¢ enako Ry?

c) Katere izmed mnozic A, B, ..., H imajo mo¢ vecjo od Vg7

5. naloga (Cast in slava)

Ali obstaja taka druzina mnozic (A,)nen, da je njen presek (1), oy An prazen, hkrati pa je za
vsak m € N presek (<, <,, An neskocen?



