Logika in mnozice: 1. izpit
4. februar 2015

Cas resevanja je 120 minut. Ce ni izrecno povedano, morate vse odgovore utemeljiti. Veliko uspehal

1. naloga (25 tock)

Za vsako od spodaj nastetih funkcij oznacite, ali je monomorfizem in ali je epimorfizem. Odgo-
vorov vam ni treba utemeljiti.

a) fi:t N=N, fi(z) = |z]
b) fo: N—=N, fo(z) =0

) f3: N=Z, fs(z) = |z
d) f1: 0= N, f4(x)=0

e) fs: Z =N, fs(z) = |z
£) fo: Z— Z, fo(x) = ||

g) f1:0—0, fr(x) ==

2. naloga (25 tock)

Peanovim aksiomom za naravna Stevila dodamo relacijo C in aksioma

VkeN.OLC k, (1)
Vm,neN.mCn=m"Cnt. (2)
Dokazite, da velja

Vu,veN.uC v+ u.

3. naloga (25 tock)
a) (15 tock) Dokazite, da za poljubno mnozico A ter izjavi ¢ in ¢ velja

(Vo,ycA. ¢(z,y) & Fz€A.Y(2,2) ANY(2,9) = (Bued.¥(u,u) = IFveA. ¢(v,v)).
b) (10 tock) Poiscite mnozico A ter izjavi ¢ in 1), za katere je izjava

(Vz,ycA. ¢(z,y) & Fz€A.Y(2,2) AY(2,9)) = ((BveA.¢(v,v) = FueA. Y(u,u))

neresnicna!

4. naloga (25 tock)

Ali obstaja taka nestevna mnozica I in druzina (X;)ier, da je X; C R x R nestevna podmnozica
ravnine za vsak ¢ € I in da je X; N X stevno neskoncna podmnozica za vse i,j € I, i # j7



