Logika in mnozice: 3. izpit
24. avgust 2015

Cas resevanja je 120 minut. Ce ni izrecno povedano, morate vse odgovore utemeljiti. Veliko uspehal

1. naloga (25 tock)

Za vsako od izjav ugotovite, ali je resni¢na. Odgovorov ni treba utemeljiti.
a) (5 tock) VkeZ .3z eR.VneN.a+k=n

b) (5 tock) JxeR.VkeZ.IneN.x+k=n

c) (5tock) IneN.JzeR.VEke€Z . k+n=x

d) (5 tock) VeeR.IneN.JkeZ . k+n==x

e) (5 tock) VneN.VkeZ.JzeR.c+n=%k

2. naloga (25 tock)
Dana naj bo mnozica A. Za podmnozice X,Y, Z C A definiramo
UV(X)Y,Z)={a€cAlae XNYVaceYNZVaeZNX}.

a) (5 tock) Na sliki oznacite mnozico ¥(X,Y, 7).

X A

Y A

b) (10 tock) Dokazite, da za poljubne mnozice W, X,Y, Z C A velja

WUT(X,Y,Z)=0(WUX,WUY, 2).

c) (10 tock) Dokazite, da enakost

f(U(X,Y, Z)) = W(fu(X), [:(Y), f4(2))

ne velja za vse mnozice A in X,Y, Z C A in vse funkcije f: A — A.



3. naloga (25 tock)
Na naravnih §tevilih je dana relacija <, ki zados¢a lastnostim:
1. VxeN.z <z,
2. Vo,yeN.z 2y=az <y*,
3. Ve,yeN.z 0=z =0,
4. Vr,yeN.z 2yT = (z=y" Va=<y).

a) (15 tock) Dokazite, da je < tranzitivna relacija.
Namig: da veljaa < bAb=<c= a =<czavsea,b,c €N, dokazite z indukcijo po c.

b) (10 tock) Dokazite, da velja Vu,veN.ut <ot = u <.
Namig: tokrat indukcije ne boste potrebovali.

4. naloga (25 tock)

Za naravno §tevilo n € N definirajmo [n] = {0,1,2,...,n}. Definirajmo Se mnozici
A=][lm . B=]]ln.
neN neN

a) (10 tock) Poisc¢ite monomorfizem f: A — B ali utemeljite, da ne obstaja.
b) (10 tock) Poiscite epimorfizem g: A — B ali utemeljite, da ne obstaja.

c) (5 tock) Primerjajte mo¢i mnozic A in B.



