Logika in mnoZice, 1. izpit
30. januar 2019

1. naloga (25 tock)

Za celi stevili m in n najbo m | n okrajsava za formulo 3k € Z. k-m = n. Obravnavamo
logi¢ne formule

(@ alb=alb
b) alb=0b]a
(c) Ib,ceZ.(b|a)N(c]a)
(d) VaeZ.Fb,ceZ.b#cAN(b]|a)A(c|a)
(e) YVaeZ.Ab,ceZ.b#cN(a|b) A(a]c)
(f) b,ceZ.b#cA(b|a)A(c]|a)
(g) Va,b,ce Z.b#c= (b|a)A(c|a)
(h) Ya,be Z.3c € Z.(c|a)N(c|b)
in naslednje matematicne izjave, ki se nanasajo na cela Stevila:
(1) Vsako stevilo ima vsaj dva razli¢na delitelja.
(2) Stevilo a ima vsaj dva razli¢na delitelja.
(3) Vsaki stevili imata skupni delitelj.
(4) Vsako stevilo ima vsaj dva razli¢cna veckratnika.
(5) Ceje a delitelj b, potem je b vekratnik a.

Za vsako izjavo dopisite ¢rko ob tisti formuli, ki ima enak pomen kot izjava:
M ___ @ ___ ) J— 4 ____ () —

Odgovorov ni treba utemeljevati.



2. naloga (25 tock)
Na mnoZici R definiramo relacijo ~ s predpisom
a~b < a=bVa+b=0.
Relacija ~ je ekvivalen¢na, ¢esar ni treba preverjati.
a) (5 tock) Izracunajte ekvivalenc¢ni razred [2019]...

b) (10 tock) ZapiSite mnozico predstavnikov ekivalen¢nih razredov za ~, se pravi tako
podmnozico S C R, ki vsebuje natanko en element iz vsakega ekvivalen¢nega razreda.

) (10 tock) Alije preslikava f: R/ x R/ — [—1, 1], podana s predpisom

f([z], [y]) = cos(x +y),

dobro definirana?

3. naloga (25 tock)

Mnozico N uredimo z obicajno relacijo <, mnozico NV pa z relacijo
fEg < VneN f(n) <g(n).
Dokazite, da je preslikava H: NN — N,
H(f) ::max{k‘EN | VnEN.ngk:ka(n)},

monotona.

4. naloga (25 tock)
Dokazite, da velja [N x P(N) x P(P(N))| = |P(P(N))|.



