Logika in mnozice, 3. izpit
28. avgust 2020

1. naloga (25 tock)

Naj bo .7 mnozica vseh to¢k v ravnini in & mnoZica vseh premic v ravnini. S formulo zapiSite
vsako od naslednjih izjav. Pri tem uporabite zapis T' € p za “tocka T' leZi na premici p”, p || ¢
za “premici p in ¢ sta vzporedni” ter p L ¢ za “premici p in ¢ sta pravokotni”.

Izjava Formula

Na vsaki premici leZita vsaj dve razli¢ni tocki.

Skozi vsaki tocki poteka premica.

Skozi tocko T poteka vzporednica na pre-
mico p.

Ce imata premici p in ¢ dve razli¢ni skupni
tocki, sta enaki.

Vsaki dve premici, ki imata skupno pravokot-
nico, sta vzporedni.

2. naloga (25 tock)
Pravimo, da je a € S negibna tocka preslikave f : S — S, kadar velja a = f(a).
a) Podajte preslikavo g : {0, 1} — {0, 1}, ki nima negibne tocke.

b) DokaZite, da za vsako mnoZico S, ki ni enojec, obstaja i : S — S, ki nima negibne tocke.

3. naloga (25 tock)

Dani so predikat p na mnozZici A, predikat ¢/ na mnozici B in predikat ¢ na mnozici A X B.
Dokazite, da e velja

Vo € A. (y € B.o(z,y)) = p(z)
in

Yy € B. (Elx € A. gp(x,y)) = YP(y),

potem velja
Vu e A.Vv € B.p(u,v) = p(u) A p(v).

4. naloga (25 tock)

Na mnozici preslikav NV definiramo ekvivalenéno relacijo ~ s predpisom

f~g = VneN.f(f(n))=g(g(n)).

Dokazite, da je kvocientna mnoZica N/~ neStevna.



