Logika in mnoZice, 2. kolokvij
20. januar 2017

1. naloga (16 tock)

Imejmo dano mnozico A = {1, 2, 3,4, 5}. Na njej podamo dvomestno relacijo R C A x A4,

R=1{(1,1),(1,2),(2,4),(4,3),(4,5),(5,3)}.
a) (3 tocke) Narisite graf relacije R.
b) (5 tock) Podajte relaciji R~! in R?.

¢) (8 tock) Oznacite vse tiste lastnosti, ki jih ima relacija R. Odgovorov ni treba utemeljiti.

refleksivnost: DA NE irefleksivnost: DA NE
simetricnost: DA NE antisimetricnost: DA NE
asimetricnost: DA NE tranzitivnost: DA NE
sovisnost: DA NE stroga sovisnost: DA NE

2. naloga (12 tock)
Za poljubni realni Stevili z,y € R definiramo relacijo ~ kot
T~y = x—y €Ll
a) (3 tocke) Dokazite, da je ~ ekvivalenc¢na relacija na realnih Stevilih.
b) (2 to¢ki) Dolotite ekvivalen¢na razreda [0] in [3].

¢) (3 tocke) Poiscite kaksno podmnoZico realnih Stevil, ki vsebuje natanko en element iz vsa-
kega ekvivalen¢nega razreda.

d) (4 to¢ke) Naj S! := {(z,y) € R? | 22 +y? = 1} oznacuje enotsko kroZnico v ravnini in naj bo
R/~ kvocientna mnoZica (mnoZica ekvivalen¢nih razredov) glede na relacijo ~. Definirajmo
preslikavo f: R/. — S! s predpisom

f([z]) == (cos(2mz),sin(2mz)).

DokaZite, da je preslikava f bijektivna.

3. naloga (10 tock)

Najbo X = {n € N|1 <n <42}. MnoZico X x X opremimo z delno urejenostjo
(a,b) 2 (e,d) <= a<c Ab|d.

a) (8 tock) Dolocite prve, zadnje, minimalne in maksimalne elemente.

b) (2 tocki) Ali je relacija < linearna? Odgovor utemeljite!

4. naloga (12 tock)

Naj bosta X, Y poljubni mnoZiciin f: X — Y funkcija med njima. DokaZite, da je f surjektivna
natanko tedaj, ko za vsako A C Y velja f[f~![A]] = A.



