Logika in mnoZice, 1. kolokvij
28. november 2018

1. naloga (25 tock)
Naj bo A mnozica, 1 := {()}in2:={T,L}.
a) (10 tock) Podajte izomorfizem A x (A+1) — A% + A.

b) (15 tock) Utemeljite, da je preslikava, ki ste jo podali, dejansko izomorfizem.

2. naloga (25 tock)
Definirajmo V' (p,q,7) == —pV (p < q) = r.

a) (10 tock) Zapisite resni¢nostno tabelo za izraz V (p, ¢, 7).

p q T
T T T
T T 1
T oL T
R R
LT T
7T 1
LT
1 1 L

b) (5 tock) Zapisite konjunktivno normalno obliko za V.

) (10 tock) Naj bosta v in v izjavna simbola. Alije V (u, v, u = v) tavtologija?

3. naloga (25 tock)

Naj bo A mnoZica ter ¢, ¥ in ¥ predikati na A. DokaZite izjavo

<Vx € A ~(p(x) = ¢(x))) = (Jy € A o)) V (V2 € A.0(2)).



4. naloga (25 tock)
Naj bo X mnoZica. Za o/ C P(X) reCemo:

e o/ je gornja mnoZica, kadar za vse S,T C X velja: ¢e S € &/ in S C T, potem
tudi T € &7,

e o/ je zaprta za vse preseke, kadar za vsak & C o7 velja (A € .
(Pri tem kot obicajno () 4 oznacuje mnoZico {z € X | VS € B.x € S}.)

Oznacimo
® = {&/ € P(P(X)) | & je gornja mnoZica in zaprta za vse preseke } .
Zavsak S C X oznadimo Se
1S :={TePX)|SCT}.
a) (10 tock) DokaZite, da za vsak S C X velja 15 € ®.
b) (15 tock) Dokazite, da velja ® = P(X).



