Splosna topologija, 1. kolokvij
30. november 2021

1. naloga (20 tock)

Za vsako od spodnjih trditev v pripadajoéi kvadratek citljivo oznacite, ce je trditev

pravilna P oziroma napaéna N )

Ce ne veste, pustite kvadratek prazen, ker se nepravilni odgovor $teje negativno!

Vsak topoloski prostor ima vsaj toliko zaprtih mnozZic kot elementov.

Obstaja topologija, glede na katero je vsaka podmnozica prostora odprta
natanko tedaj, ko je zaprta.

Vsaka $tevna podmnoZica evklidskega prostora R* ima prazno notranjost.

Vsaka nes$tevna podmnozica evklidskega prostora R* ima neprazno notra-
njost.

Ce ima zvezna preslikava inverz, je tudi ta zvezen.

Topoloski prostor ne more biti homeomorfen svojemu pravemu podprostoru.

Vsak prostor je mozno vloziti v Hausdorffov prostor.

Produkt dveh T) prostorov je T, prostor.

Ce obstaja odprto pokritje prostora z 1-§tevnimi podprostori, je prostor 1-
Steven.

Ce obstaja odprto pokritje prostora z 2-Stevnimi podprostori, je prostor 2-
Steven.

2. naloga (20 tock)

Naj bosta prostora X := [-1,1)*\ {(1,1),(—1,—-1)} in Y := [-1,1] x R opremljena z
evklidsko topologijo. Dokazite, da sta homeomorfna.



3. naloga (30 tock)
Naj bo B := {[0,7) U (},00) | r € RAT >0} U{(a,b) | a,b ERAO < a <b}.
a) (10 to¢k) Preverite, da je B baza neke topologije na [0, co).

b) (10 tock) Najbo 75 topologija, porojena z bazo 5. Dokazite, da je prostor ([O, 00), TB)
mozno vloziti v evklidsko ravnino R?,

c) (10 tock) Ali je prostor ([0, 00), TB) 1-Steven, 2-Steven, separabilen, Fréchetov,
Hausdorffov? Odgovore utemeljite.

4. naloga (30 tock)
Naj bo X mnozica in f: X — X preslikava. Definirajmo
r={UCX| L) CU}.
pri cemer f.(U) oznacuje f-sliko podmnozice U C X, tj. f.(U) = {f(x) | z € U}.
a) (10 tock) Preverite, da je T topologija na mnozici X.
b) (10 tock) Dokazite, da je preslikava f: (X, 7) — (X, 7) zvezna in odprta.

c) (10 tock) Dokazite: ¢e je 7 trivialna topologija, je mnozica X konc¢na.



