1. kolovij iz Matematike 2 (PRA)
7. december 2020

Cas pisanja je 100 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspeha!

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (25 tock)

Naj bo f(z,y) =1+e 1-a2—y?

a) Dolocite definicijsko obmocje in zalogo vrednosti funkcije f(x,y).
b) Narisite nivojnice za vrednosti 2, 1 + e in 1 + 4/e.

c) Skicirajte graf funkcije f(z,y).

d) Naj bo z = f(x,y), = s in y = st?. Izracunajte % in % zat=1ins= %

Resitev:
a) Dy ={(z,y) €R? |22+ 42 <1}, Z; = [2,e + 1]

b) Kroznica s srediséem (0,0) in polmerom 1, tocka (0, 0), kroznica s srediséem (0,0) in polme-

V3

rom ~5°.
c)

1
NG 1
d) —e\/\/g in —/2ev2

2. naloga (25 tock)
Naj bo f(z,y) = 42> — 243> + 96y — 27x.
a) Poiscite in klasificirajte vse lokalne ekstreme funkcije f.

b) Poiscite globalne ekstreme funkcije f na obmoéju, ki ga dolocata neenaébi 22 + 32 — 4y <5
iny > .

Resitev:

a) Stacionarni tocki sta (%, 2) in (—%, 2). Prva ni lokalni ekstrem, druga pa je lokalni maksimum.

b) Globalni maksimum je v tocki (—%, 2), globalni minimum pa v tocki (%, 2+ @)
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3. naloga (25 tock)

Naj bo f(z,y) = y'4e® + /z - sin(\/z - y).

a) Dolocite definicijsko obmocje.

b) Razvijte f v Taylorjevo vrsto okrog tocke (0, 0).
. 14 . 14

c) Izracunajte %8);9(0,0) in 827783;7(0,0).

d) S pomocjo linearnega priblizka izra¢unajte pribilzno vrednost funkcije f v tocki (0.5,0.1).

a) Df = [0,00) x R

o0 n o -1 k
b) 30, Lanylh 4y %xkﬂy%ﬂ
c) 5! =120in 0

d) 0 (Ce za izhodis¢no tocko vzamemo (0,0)) ali 0.1 (¢e za izhodis¢éno tocko vzamemo (1,0))

4. naloga (25 tock)
Dan je sistem enacb:
et prz=1
23+ y2 —y=2_8
a) Resi sistem enacb na z in w priz =0 in y = 1.

b) Pokazi, da obstajata taka okolica U tocke (0, 1) in taka okolica V resitve (z,w) iz prejSnje
podnaloge, da ima sistem za vse (z,y) € U enoli¢no resitev na (z,w) € V' . Tako postaneta z in
z funkciji spremenljivk z in y: z = f(z,y), w = g(z,y).

c¢) Izrac¢unaj parcialne odvode prvega reda funkcij f in g v tocki (0, 1).

d) Priblizno resi sistem za z in w pri x = —0.1 in y = 1.2.

Resitev:

b) Izrek o inverzni preslikavi: det [ 102 é ] =-12#0.

C) fa?(ov 1) =0, fy(oa 1) = _Tlga gm(o7 1) = -3, gy(oa 1) =0
d) z=1.983, w=0.3



