3. kolovij iz Matematike 2 (PRA)
26. april 2022
Cas pisanja je 120 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspeha!

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (25 tock)

Dana je funkcija f s predpisom f(z) = ﬁ

a) Dokazi, da je f skrcitev na R in sklepaj, da ima enacba f(z) = x natanko eno realno resitev.

b) Realno resitev enacbe f(x) = = dolo¢i na dve decimalki natan¢no kot limito zaporedja z
rekurzivno formulo z,41 = f(x,) in ustreznim zacetnim ¢lenom.

c) Poisci tisti a € R, za katerega je funkcija g, s predpisom g,(x) = ax najmanj oddaljena od
funkcije f glede na metriko dy na C'[—1, 1]. Koliko je v tem primeru da(f, gq)?

Resitev:

a) |f(x)| = % ima supremum # <1
(1+22)2

b) 0.78

c) a=0,da(f,9) =75
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2. naloga (25 tock)
Dana je funkcija f s predpisom
f(z) = 2%+ z.
a) Funkcijo f razvij v Fourierovo vrsto na intervalu [—1,1].
b) Skiciraj graf Fourierove vrste kot funkcije na R.

(_l)nfl

c) S pomocjo Fourierovega razvoja funkcije f izracunaj » > | ~—2

Resitev:

—1)" _1yn—1
a) 3+ 2o % cos(nmx) + 300 & ;ZT sin(nmx)

b)

2
c) 5



3. naloga (25 tock)

Krivulja K je dolocena z (ne)enachami
%+%+§:17 z=-z, z,y=>0.
a) Dokazi, da je 7(¢) = (cos ¢, 2sin ¢, —cos ), 0 < ¢ < T, parametrizacija krivulje K.

b) Doloéci spremljajoci trieder krivulje K v tocki g, V2, —§>

c) Izracunaj krivuljni integral vektorskega polja ﬁ(x, Y, z) = (:E, y2, yz) po krivulji K v pozitivni
smeri.

Resitev:
a)
) T (5. 5= (F.0.5). 5 (-4..5)



4. naloga (25 tock)

Ploskev P je dana s parametrizacijo
(u,v) = (ux/l — 02 uv, /1 — u2> , 0<u,v<1.

a) Izracunaj Gaussovo ukrivljenost ploskve P v tocki (%, %, %)

b) Izrac¢unaj ploskovni integral skalarnega polja f(z,y, z) = yz po ploskvi P.

Resitev:
a) 1
b)

W=



