Teorija mere: 1. izpit
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. Pravimo, da druzina D C PX loci tocke mnozice X, ¢e za vsaka dva razli¢na elementa
x,y € X obstajatak D€ D,dajex € Diny¢ D.

(a) Ce D C PX lodi tocke Stevne mnozice X, dokazi, da je o(D) = PX.

(b) Naj bo X neStevna mnoZica. Dokazi, da obstaja o-algebra na X, ki lo¢i tocke
mnozice X in ni enaka PX.

. Naj bo funkcija f : R — R zvezna skoraj povsod glede na Lebesguovo g-algebro.

(a) Ali je f Borelovo merljiva? Dokazi ali najdi protiprimer.

(b) Ali je f Lebesguovo merljiva? Dokazi ali najdi protiprimer.
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. Izracunaj

Pri izrac¢unu vse korake dobro utemelji.

. Naj bo (X, A, u) prostor s kon¢no mero in 1 < p < g < co. Dokazi, da za vsako funkcijo
f € Li(u) velja
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(Opomba: iz tega sledi, da je LP(p) D L9(u).)



