Krovi

Naloga 7.1 Naj S.(r) C R? oznacuje kroznico {(z,y) | d((z,y),a) = r}. Naj bo

X =5(_2,0)(1) US(g,0y(1),
Y =S(20)(1) US(0,0)(1) US(2,0(1)-

Ali je katera od preslikav p;: Y — X, ki je podana s predpisom

pi(z,y) = {Ec o o

s(mx),sin(nzx)), |z| <1,

(=lz],9), |z > 1,

p2(x,y) = q (cos(mz),sin(mz)), || <1,y >0,
(cos(mz), —sin(mz)), |z] <1,y <0,
(=lz],9), |z > 1,

p3(x,y) = § (cos(mzx), —sin(mz)), |z| <1,y >0,
(cos(ma), sin(mz)), |z <1,y <0,
(lz] = 2,9), [ > 1,

pa(z,y) = (—cos(mx) — 2,sin(nx)), lz] <1,y >0,
(= cos(mz) — 2, —sin(mx)), |z| <1,y <O0.

krovna projekcija? Kateri krovi so med seboj izomorfni?

Naloga 7.2 Naj bo X =S _ )USqa,0)(1) in pi: Y — X kot kaZejo spodnje slike.
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Ali je katera od preslikav p; krovna projekcija? Kateri krovi so med seboj izomorfni?

Naloga 7.3 Naj bosta f,g: C — {0} — S' x S! € C? definirani s predpisom f(z) = (|Z‘, el in

g(z) = (ﬁ, e!™ 2y Ali je katera od preslikav f in g krovna projekcija?

Naloga 7.4 Naj grupa G = Z deluje na X = R?—{(0,0)} s predpisom n(x,y) = (2"x,2™"y). Pokai,
da je kvocientna projekcija q: X — X/G krovna projekcija. Pokazi, da X/G ni Hausdorffov prostor.

Naloga 7.5 Naj bo p: X — X krovna projekcija in X Hausdorffov prostor. PokaZi, da je tudi X
Hausdorffov prostor.



Naloga 7.6 Naj bo f: X — X krovna projekcija.
1. Ce je X 2-steven, je X 2-steven.

2. Ce je X povezan in X 2-Steven, je X 2-steven.
Naloga 7.7 Naj bodo X, Y in Z lokalno s potmi povezani prostori. Naj bodop: X —Y,q: Y = Z
immr=gqop: X — Z preslikave.

1. Ce sta p in v krovni projekciji, je tudi q¢ krovna projekcija.
2. Ce sta q in v krovni projekciji ter je Y povezan prostor, je tudi p krovna projekcija.

3. Ce sta p in q krovni projekciji in je q koncno listna, je tudi r krovna projekcija. (Predpostavka o
konénolistnosti projekcije q je potrebna, kot kaze naloga 8.8.)

Naloga 7.8 Za vsak m,n € Z definiramo K" ={z € C | |z — (lnlﬁ + 3mi)| = |n|1+1}. Naj bo

7 = Up>oK  (Havagski uhan),

Y = (Unez Unen K;") U ({1} x iR),

X = (Unez Uln\eZ KM U ({—1,1} xiR).
n|#1

Naj bo ¢: C — C definirana s predpisom (x + iy) = |z| + iy. Definirajmo preslikavi q: Y — Z in
p: X =Y s predpisoma

z—=3mi ,ze€ K],

q(z) = 27(2—1) o

es ,z € {1} x iR,
m
(2), ze{—1,1} x iR,
(2 z€ K™ |n| > |m+2|

p(z) = 1 —1
I G) ~ )+ 2 € K2 <l < 2,

|m|1+1((z —3mi)2 +1) +3mi, z¢€ K

< =

Pokazi, da sta p in q krovni projekciji, kompozitum q o p pa ne.



